Analiza Matematyczna 1.2, egzamin
6 wrzesnia 2014, godz. 9:15 — 13:15

Rozwiazania réznych zadan nalezy napisac¢ na réznych kartkach, bo sprawdza je rézne osoby.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU imieniem i nazwiskiem pisza-
cego, jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej 1 nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.
Nie wolno korzystaé z urzadzen elektronicznych (kalkulatoréw, telefonéw komérko-
wych itp.); posiadane musza byé schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusznikéw serca.
Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia,
ktore zostaty udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.

1. Niech f(z)

Czy istnieje hH(l) f(z)?
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Czy funkcja f jest jednostajnie ciagta na zbiorze (—1,1) \ {0}7
Znalez¢ kresy funkeji f na przedziale (—1,1).

[\

. Niech f(x)=2—2cosx — zsin(sinz); a, = f(1/n) dlan € N.

Zbada¢, dla jakich wyktadnikow w > 0 szereg Z a,’ jest zbiezny.
n=6092014

3. Zbadac¢, dla jakich p > 0 ciag funkcji f,(x) = naP(x + 1)~ jest zbiezny jednostajnie na

przedziale [0, 00).

4. Funkcja f: [1,00] — R jest niemalejaca, lim f(n) = 1. Udowodnié, ze jesli catka

[T (1= f(x)) dx jest zbiezna, to réwniez szereg Zn(l — f(n?)) jest zbiezny. Wyjasni¢,

1
czy ze zbieznosci szeregu wynika tez zbieznosé calki.

. Niech f(x) = e e la kazdego = € R. Dowiesé, ze dla dowolnych, réznych liczb a, b > 0

(914

zachodzi nieréwnosé

a—+
2

% </a f@)dm(b-@M.

(b—a)f(

sin x
4 4+ nigt’

=]

. Obliczy¢ aljlir(l) Zl




